3 )]
9 REPUBLICA )
& PORTUGUESA @ soares basto

EDUCAGAO agrupamento de escolas

Matematica A 12.° Ano wa
n

2015/2016

Treino 19

1. Seja C o conjunto dos nimeros complexos.

1+£/§3sz -2

1.1. Considere z; = e Ip=—-
- 1 Z]

n

Determine, sem utilizar a calculadora, o menor numero natural » tal que (z2)” é um numero real

negativo.

1.2. Sejaa €[, 7|

cos(ﬁ'—a’)Jricos(i—a’)
2
Mostre que -

cos& +1isenc

=cis(Tt—2a)

2. Em C, conjunto dos nimeros complexos, considere z;= 1 - i (i designa a unidade imaginaria).

. 2z,—i® -3
2.1. Sem recorrer a calculadora, determine o valor de 11—2 .
= 2i

Apresente o resultado na forma algébrica.

2.2. Considere z; uma das raizes quartas de um certo nimero complexo z.
Determine uma outra raiz quarta de z , cuja imagem geométrica € um ponto pertencente ao 3.° quadrante.

Apresente o resultado na forma trigonométrica.

3. Em C, conjunto dos nimeros complexos, considere z, =1—-+/3i e z, =8cis0

(i designa a unidade imaginaria).

3.1. Mostre, sem recorrer a calculadora, que (—z,) é uma raiz cubica de z,.

3.2. No plano complexo, sejam A e B as imagens geométricas de z, e de z, = zl.i46 , respetivamente.

Determine o comprimento do segmento [AB].




4. Seja f a funcao definida por f(x)=2-In(x+1).

Na figura estao representados o circulo trigonométrico e parte do grafico da funcao f.
Sabe-se que:

e 0 ponto P pertence a circunferéncia que limita o Iy
circulo trigonométrico, sendo xOP=6, com

0<0<E;
2

e 0 ponto A pertence ao grafico de f e areta PA é

e
paralela a Oy; K/

e 0 ponto B pertence ao grafico de f e areta PB é

paralela a Ox.

2
4.1. Se 9:2 , mostra que as coordenadas do ponto A sao [% In(%n .

4.2. Recorrendo a calculadora grafica, determina o valor de 6, arredondado as centésimas para o qual a
distancia de P a B € minima.

Na resposta deves incluir:
e aexpressao que representa PB, em funcio de 4.

e areproducdo num referencial da funcéo que a cada valor de ¢ faz corresponder PB.

¢ assinalar o ponto e a respetiva abcissa com arredondamento as centésimas a qual corresponde a
distancia minima de P a B.

5. Um saco A tem 4 bolas brancas e 12 bolas pretas numeradas de 1 a 12.

Um saco B tem 15 bolas das quais algumas sao brancas.

5.1. Ao tirar ao acaso uma bola de cada saco, a probabilidade de sair, no maximo, uma bola branca é igual a

95%. Quantas bolas brancas estao no saco B?

5.2. As doze bolas pretas do saco A vao ser distribuidas, em partes iguais, por 4 caixas diferentes. De quantas

maneiras diferentes podem as bolas ficar colocadas nas caixas?
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